Moniulotteisen analyysin alkeet Loppukoe 15.5.2001

Vastaa dla olevista tehtavista neljaan (4) .

I. Olkoon f(x,y)= (3’/§+§/§)3. Laske suoraan maaritelmaan nojautuen f:n osittaisderivaaat

pisteessi (0,0) seka samoin f:n suuntai sderivaatta 0, f (0,0) suuntaen U = (],1)/\@ . Vertaalukua
Of (0,00 jao, f(0,0) .

2. Magaafunktion f(x,y) =xy suurinjapienin arvo ellipsin 3-2xy-f-3y* = 1 rgjoittamassa joukossa
(reunakéyra mukaan luettuna). Mill & perustedl ako. &&riarvot ovat olemassa?

3. Laske painopiste (Iy XPdS,Iy ypds)/ M (M= Iy pds) puoliympyrén kaaellex? + y> =1,x=0,
jonkatiheys p on vakio.

4. Laskeintegradi J’Af funktiolle f (x, y) = x(x* + y*)*?, kun
A={(x,Y)OR|xX*+y*<1,x=0,y>0}.

5. Olkoon f(x,y) = (2xy—x*,x+y?) ja y kéyrien y=x* ja x = y* muodostama (pal oittain
jatkuvasti derivoituva) umpinainen polku. Laske polkuintegraali EFV f [dy.

Huom. (a) TentissA saa olla mukana taulukkokirjajalaskin.
(b) Tehtavien ratkaisut tulevat Matematiikan il moitustaulull e (Microteknia).



