Johdatus analyysiin 1. vélikoe 11.11.2005

1. (a) Maéaraa joukon A supremum ja infimum, kun

3n

A={z, |z, =(-1)"——, N}.

o | 20 = (-1 € W)
(b) Perustele induktiotodistusta kiyttaen kaava
2 1 2

1+23+...+n3:%VneN

2. (a) Tarkastellaan jonoa {z,}52,, missd z,41 = Vx, +2, r; = 3. Osoita,
ettd jono on vaheneva ja alhaalta rajoitettu. Suppeneeko se 7 Jos suppenee,
miké on sen raja-arvo 7 (4p)

(b) Olkoon f(z) = sin(x)cos(1/x3), z # 0. Voidaanko f(0) mééritella niin,
etta f tulee jatkuvaksi O:ssa ? Jos voidaan, miké pitad silloin olla £(0) 7 (2p)

3. (a) Tutki, onko funktio
f@) =a2*(|z + |z - 1))

derivoituva pisteissi x=0 ja x=1.

(b) Osoita, ettéd funktiolla

1
f(x) = Ex‘l — 4z cosz + (6 — 2°) sinz
on tasan yksi globaali dariarvopiste R:ssd. Onko f:1la minimi vai maksimi

siind ?



