Integraalilaskenta. LT 7.6. 2006

1. (teoria) Olkoon I C R"™ kompakti vali ja f: I — R rajoitettu kuvaus.
Oletetaan, etta

ala/{f(x)dx = yléi/lf(:r)da:.
Osoita (médritelmén nojalla), ettd f on Riemann integroituva.
2. Osoita, ettd joukko
A= {z e R®| 13 > o} + 23, 23 <4,7, >0}
on Jordan mitallinen ja maaraa s;an Jordan mitta.
3. Mairdd [, f, kun f(z) = (2?2 + 2)(z223 + 1) ja
A={zeR} 22 +22<R? O0<z3>H, zy >0, z2 > 0}.
Kayta sylinterikoordinaa.tistomuunnosta.
4. Maarda funktion f(z) = (z2x3, 1, —z%) pintaintegraali pinnan
S ={z €R® 2, =12, o €[0,1], z3 € [0,4]}
yli. '

5. a) Olkoon I umpinainen sadannéllinen Jordan kayra tasossa T' = {z €
R3|2z, + 222+ 3 = 2} ja olkoon Ty kiyran T sisdosa tasolla T. Olkoon
edelleen f(z) = (212, 3z3, —z1). Osoita, ettd

oo

ja madraa vakion c¢ arvo (edellda m(7p) on Tp:n pintamitta).

b) Olkoon A C R?® Jordan mitallinen joukko, jonka reuna 9A on
saannollinen suunnistuva (normaali osoittaa alueesta A ulospain) pinta.
Osoita, etta

= cm(Tp)

pA) =3 [ f-dn

missid f(z) = z.

HUOM. Uusintatentti 30.6. yleisen tentin yhteydessi; tent-
tiin tulee ilmoittautua kuorella 14.6. mennessa.

Mukana saa olla:

Taulukot

Laskin

2xA4 muistiinpanot -



