
Difrerentiaalilaskenta. W 2OOT

1. Olkoon / : Ra -+ R kuvaus f (") : nrn, + r3o4. Mi*iriie suuntais-
deri atta ff(x), ul0.

2. Oletetaan, etti G C oRo ja / : G -+ R on differentioituva pisteessii
xs € G. Oletetaan edelleen, ettii /(26) I 0 (jolloin J(r) I 0 jossain
uo:n ymperist6sse Lf. Miiii,riii kuvauksen g :: I : t/ -+ R Jacobin
matriisi pisteessd r0 ja osoita mfi^iritelm6n nojalli, etti 9 on differen-
tioituva pisteessd cs.

3. Osoita, ettii kuvaus / : R3 -+ R3

I (r, d, z) : (r cos 9., r sin Q, z)

on lokaali diffeomorfismi pisteen (f , zr, 0) ympiiristiissi ja meeri*i D/-1(-f , 0, 0).

4. Olkoon a € R'; ai > 0, Yj:L,...,n. Mii:ixii^e funktion /: R" -+ R
s.e. /(c) : Dl=r afii suurin arvo pallossa F(co, ft).

5. Osoita, ettii elliptisen sylinterin pinta

s: {c e n ' rg i  + 4:  r t' ' t

on siiiinniillineu 2-ulotteinen pinta R3:ssa. Mddrdd piuuan .9 tangent-
titasou ja normaalisuoran yht6l<it pisteessd os e ,9.

Mukana saa olla :

fask^.r[as krn , lortukof e 2^ nffJiri]'in -
I
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